ECE1 2018-2019
Mathématiques TD®6 : étude locale de fonctions

Exercice 1.

1. La fonction f : [1,+oo[— R définie par

f)=2

est-elle continue en 17

{f(x) =bx —2 pour tout x > 1

2. La fonction g : [0, +oo[— R définie par

{g(a:) = y/xIn®(z) pour tout z >0

9(0)=0
est-elle continue en 07

Exercice 2. Soit f: R — R la fonction définie par

f(x) =2% pour tout z > —1
f(z) =2z +2 pour tout z < —1.

Montrer que f est continue en —1.
Exercice 3. Soit f: R — R la fonction définie par

—X

f(x)=e pour tout z < 0
f(z) =1 pour tout = €]0,1]
f(z) =1In(x) pour tout x > 1.

Etudier la continuité de f en 0 et 1.

Exercice 4.
202+ —1

1. Soit f: R\{—1} — R la fonction définie par f(x) = 1
T

tout x # 1. Montrer que f admet un prolongement par continuité en
—1.

pour

r—1

——————— admet-elle un prolon-
3x?2 — 2z —1

2. La fonction g : R\{1} - R: z —

gement par continuité en 17

Exercice 5.

1. Montrer que lim
z—0



2. La fonction f: R — R définie par

flz) = 67;:§71 pour tout = # 1,
F(1) = —c!

est-elle continue en 17

Exercice 6. Déterminer les limites en —1 et —3 de la fonction f définie sur

B\(~1 =3} par f(2) = o

Exercice 7. Déterminer les limites en —1 et 0 de la fonction f définie sur

|~ 1L+ocl\ {0} par (o) = o

Exercice 8. Calculer

vVaz+1-1

lim ———,
z—0 x
xgrfoo In(z 4+ 1) — In(x),
lim In(z + 1)

z—+oo  In(x) ’
lim x (e% — 1) ,
r—-+00
. In(1 —2x)
lim ————=
x—0 \/5

Exercice 9. Déterminer les limites en 0 et en +o0o des fonctions suivantes
définies sur |0, +oof :

x — In(z),
22 1n3(z),

3

6217 ’

z —e’.



