1)a)A=-20>0doné&x OR, ¥ —2x + 6 > 0.

b) f est dérivable sur R &t x 0 R, f'(x) = 2\/X22x _2)2( Y6 \/sz _2>1( +6

Donc :

X - 00 1 do
Xx—-1 — 0 +
f'(x)

- 0 +
f(x)
) f(X) =X = \X*—=2x+6 =x=>x*—2x+6=X% -2x=-6 x=3.
f(3) = 3 Donc 3 est l'unique point fixe de f sur R
2) On procéde par récurrence : o= donc X up< 3
__supposons que2u, < 3
f est croissante sur [2;3] donc fR¥(un) < f(3) 2< \/ES < Un+1 < 3 la propriété est héréditaire.
Conclusion IInO N, 2< u, < 3.
3) a) Montrons par récurrence quen [ N, Un+1 = Uy
=2 q:\/622doncu2uo
_ supposons quey = u,. Comme f est croissante sur [2;3] et commE [2;3] et w1 [1[2;3],
f(Un+2) = f(Un) U2 Unsr la propriété est héréditaire.
ConclusionJ nO N, un+1 = u,. La suite (W) est croissante.
OU:ONON, Uy<3 -242-6 -24+620 UZ—24h+62 U2 AluZ— 24 + 62U,
Un+12 Un
3) b) La suite (i) est croissante et majorée par 3, donc elle cgever
Le seul point fixe de f est 3, dong(@onverge vers 3.

4)8)3 - =3 U720 76 =BV’ =26+ 6)3 +Vuy’ — 24, + 6)
3+ U - 24+ 6
2
_Fu-2u+6 _9-(UP—2u+6) __ -t’+2u;h+3
B3+’ =2 +6  3+\Ur -2+ 6 3+ — 24+ 6

B-w(n+1)
3+\Us =24, + 6

-1 est racine évidente. Doatn O IN, 3 — 1=

1 1
b)DnDN,3+\/un2—2u1+6:3+u+1 h1=2donc3 + =5 3+Lh+ls§
un+1 4
u,<3doncy+1<4 DonmsS
B-W.+1) _4 4
Comme 3 — p= 0, <=(3- 3-h1<z(3-
Y 3 Ul — 20 + 6 53— W e < (38— W)
¢) On sait que i< 3 donc 3 — y= 0.Montrons par récurrence quen 0N, 3 — y, < (g)
4\0 4\0
_pourn=0:3—-¢g=3-2=1 (E) =1donc3—¢1s(g)
n n
__supposons que : 3 vﬂ@) .Alors 3 — Y41 < 2(3 — ) < g X (g)
4\n+1 o s s s . 4\"
3— U< (E) . La propriété est héréditaire. Conclusiann 0N, 0<3 —y < (E)

n
-1 <:—51 <1 doncn Jlm@) = 0. Donc d'aprés le théoreme des gendarmqgslm =0.

Donc Iirp u, = 3.
n - +oo
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