_dx
DI= i =[- IN2 - xJ4=-In(1) +In(2) = In(2)
2) a) f est €sur [0;1]. Donc la somme de Rlema}%ﬁ— Z f (Ej converge ver§01 f(x)dx
k=0
S, converge vers In(2).
1

b) Pour que In(2) —S< 103, il suffit que—< 10°. oS 10° = 2n=1000 - n=500.
C) program td3;
var k:integer;  s,sn:real,
begin s:=0;
for k:=0 to 499 do s:=s+1/(2 — k/500);
sn:=s/500;
writeln('Une valeur approchée de In(2) ... 10-3 pres est',sn);readln;
end. On trouve In(2)= 0,693647...
S !
3)a)dxO[0;1] f'(x) =- 2-x} " 2-x
0sx<1l 02 x2-1 222-x21 42(2-xf=21
Os%sﬁs 1 Doncdx[[0;1],0sf'x)<1
D'apres l'inégalité des accroissements finig, [1 [0,1], O y [ [0,1],
siy=2x 0<f(ly)—f(x)<y—x
b) Soitn>1, et kO{O, ..., n-1},

0 x D[k k+1 }xzkdoncOsf(x)—f(K)sx—K
n n n n

Par croissance de I'intégrale <, (+1in (f(x) —f (%Ddx < f Sy (x —%jdx

0< f (DInf(x)dx — f; (+1)n f(kjd g [(X—(%))Zl(ku)/n

2 kin
etk
0< f (k+1)/n f(x)dx % (%) < % -0

Ky 1
0< J k+Dinf(x)dx —f (ﬁj <52

C) Par somme, on a donc

( > | S D f(x)dx —

Sl
—_

=l
IN

N

kO

n-1
0< Y [ ke Dnf(x)dx —=
k=0

=)

05f01f(x)dx—352—1n 0<I-S <=
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