1. Chacune des personnes étant située sur unsikes Sa distance entre les deux est
inférieure ou égale a 2. (donc égale a 0, 1 oD@y A, 0 B, O C,=Q.

Les événements sont incompatibles, dopcBp, C, forment un systéme complet
d'événements.

2. Alinstant 0, Pest en Set B est en $donc la distance est 1.
Donca=P(A)=0,h=P(B)=1,6=P(G)O0.

3. a) Si G est réalisé : ils sont situés a deux sites darlist
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— Ant — Cyri - Cn+1 — Bﬂ+1
Déplacements équiprobables et indépendants, dgi&Ry) :%
b) Si A, est réalisé, ils se sont retrouveés, donc restegmble. Donc R(An+1) =1.
c) D'apres le a : RR(Bn+1) :%r Pen(Chsa) :%

De méme que dans le by fBn+1) = Pan(Cn+1) = 0.
Si B, est réalisé : distance entre les deux de 1.
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i BnH — Bn+l = BnH S Cn+l

3 1
Ran(An+1) = 0 Rn(Bra) :Z Fan(Cn+1) :Z

4. (A, By, C) est un systeme complet d'événements. D'aprieésrhule des probabilités
totales, a1 = P(An+1) = P(A) X Pan(An+1) + P(By) X Pan(An+1) + P(G) % Pen(An+y)

= n& 1 + bx0 + x%:aq+%cn
3 1_3 1
De la méme maniere,f = P(Bi+1) =& x 0 + by, ><— + G X 1°12 b, +Z Cn
G = P(Gu) =8 X 0+ B x5+ G x5 =7 b +2 0y
* " 2 4 2 &
_3 1. _3 1. .1 1
S)a)Q+2—4bn+1+4cn+l—4bn+l+2_(4bn+2 ) +8Cn

3 1
Or h1+1=an+ZCn = €y = 4hh1 — 3b
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_3 1.1 3, .3 =l
DonC b|+2_4 bl']+l+ 16bl'] + 2 bﬂ+l_8 bl'] _4 bn+]__16bn.
b) b, est une suite linéaire récurrente d'ordre 2 aficoaits constants.

Equation caractéristique > x:% X _1£6 - 16X —20x+5=0

A =400 — &416x5 = 80 deux racines; x 22 ;;/% _20 ;’24\/5 =5 +8\/5 et % =5J8@

Il existe deux réeli ety tels que : p=Aa" + pp"
C) b =A A"+ pp™
Donc 6= 4byey — 3 =4 o™ + pp™™) — 3" + pp") = Aa" (4o — 3) +pp"(4B - 3)
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+ B x >
(d) A, By, G, forment un systeme complet d'événements, dprdia+ ¢, = 1.

ponca=1-ha"-pp'-ra By grxlE=t
=1—)\0(n(1 +l&]j_“8n(l_@)zl_)\ an +2§[5 _uBn _2§l5

2
6)-1<a<let-1<B<1donc Ii[na” = lim g"=0. Donc lima, =1, lim b,=0et lim

¢ =0.
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