1) f est continue sur pe;0[ et sur ]O' +oo[ comme quotient de fonctions continues.
N
EnoO 'len?) - 1 donc I|mex 1= =1
f(0) = 1 donc fest contlnue en 0. Donc f esitue sur R.
X X X . . _
2) F_1 e et IJrQO X = 0 (croissances comparées) dgpgw hfx) =0
C: admet une asymptote horizontale d'équation y i ©ce.
lim & —1=-1donc lim— = +oo SIX#OQ —donc |Imi—l=-l
X o —o X ol — 1 g — X —o X

f(x) = (-x) :ex)i T+ =X +§<(§(I D ex — ,lim x€ =0 (croissances comparées)

X —» —0

doncx Ur_nm f(x) + x = 0. Donc @admet en e une asymptote oblique d'équation y = -

3) a) Par récurrence g & 1# 0 donc vrai au rang 0.
Supposons que& 0 anrseunu—”_li 0 donc y.1 # 0. DoncnO N, u, # 0.
b) program dm6;
var n:integer; u:real;
begin
n:=0;u:=1;
repeat
n:=n+1;
u = u/(exp(u)-1);
until abs(u-In(2))<=1E-4;
writeln('n vaut ',n);
readin; end.
4)a)0x0R,gx)=(1-x)—1 g'(x)=-8&+(1-x)é=-x€& dusigne de -x
X - 00 0 od
g9 '(x) + o -
. vy _E=1-x8 (1-x€¢-1_ g(x

Or, d'apres le tableau de variations précéden),<g0X] x 0 R. Doncd x# 0, f'(x)< 0.
- 00 0 oot

X
f'(x) + | +

Lo \

c) f est continue sur R, strictement décroissagttéR) = ]0; +oo[. Donc elle réalise une bijection
de R sur ]0; +eo[. Elle admet donc une application réciprogdelé ]0; +co[ dans R.

d) f est décroissante sur R dorfoeist décroissante sur ]0xof.

lim f(xX) =+ donc I|m f1(x) = - o0 Xlirgo fx)=0 doncX Iirraf'l(x) =+o0

X - —0
0 )

f'l(x) + 00
\>

e) G est lI'image de (par la symétrie d'axe la droite d'équation y = x.
Elle admet donc une asymptote verticale d'équatie® et une asymptote oblique d'équation x = -
y (= y=-x).
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