Exercice 1Pour nJ N, on considére I'intégrale E fol 1Xf|))({1

X =1- 1 calculer |.

1. a) En remarquant quéx [ [0;1], T+x- L 7T7x

b) Que vautd?
2. a) Etudier la monotonie de la suitg.(

b) Montrer quéd n[O N, I s%.

c) La suite (l) est-elle convergente ?
3. Justifier queI nON, I, fol x(1 — X)dx. Déterminer alors _limln.

Exercice 2 Déterminer la valeur des intégrales suivantes :
I= [3 (2t+1)élat J=[2(-t+Din(t)dt

K= [€In()dt L=J2(E+1)e'

Exercice 30n pose, pour tout entier naturel ,m,:lfle (In(x))"dx

1. Déterminerd.
2. Montrer quéd nJ N, I, = 0.
3. Etablirqued nO N, lp«1=e—(n + 1)

4. Déduire des questions précédentesi@gné]l N, 0< |, <

n+1
5. Détermine[1 Ii+mln, puis, a l'aide de la question 3, donner un édginaimple del

Exercice 4
A l'aide du changement de variable indiqué, calclds intégrales suivantes :
A fOX+2dx (t=x+2) B f1t+\/-tdt (t=4d)

_dx_ . 1 1
- M1 _ . _1
C= fo g+ 1 V= €) (on pourra utiliser que VDV v 7)

Exercice 5
dt

On considere la fonction F définie sur [Ogefpar : F(X) :fxx+1 Tr 1

1 S
On posdl1t=0, g(t) :\/—3—. On appelle G une primitive de g.
t°+1

1) a) Exprimer F en fonction de G.
b) Déterminer F' et étudier les variations de F.
2) a) Soit x[1 [0; + . Encadrer g(t) sur l'intervalle [x; x + 1]

. 1 1 . .
b) En déduire quélx = 0, ———=—— < F(X) < ——=—. En déduire limF(x).
) q x+tIp+1 (x) \/;3_'_—1 = iy (x)
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