Exercice 1

11 21
On poseA:(2 2) etB:(O 1)

1) Montrer que A= 3A. En déduire Apour tout r= 1 (démontrer cette formule par récurrence).
2) a) Calculer B B?, B*. Quelle conjecture peut-on faire sut'B
b) Démontrer cette conjecture.

Exercice 2

1 -1-1
SoitA=l-1 1 -1|

-1-11

& by by
1) Montrer gu'il existe des suites,) @t () telles que O nO N, A" = {bn & an *)
by b &
2) Montrer quéd nO N, a2 = a1+ 28
En déduire I'expression dget b, en fonction de n, puis I'expression deeh fonction de n.
3) Pour n = -1, I'égalité (*) est-elle toujoursidal ?

Exercice 3

Reprenons I'exercice 2 de la feuille n°2. :
512 1 11 400 10 -1

A:{-l 7 2] P:[l -1 1] D:{O 6 OJ Plzl[l -1 O]etA=PDPl
116 111 008 201 1

Déterminer I'expression de'Apour tout re 1. (on précisera tous les coefficients)

Exercice 4
6 40

SoitA:(-4 -2 OJ, etB=A-2I.
0 02

1. Calculer B, puis montrer quél nO N, A" = 2"l + n2"'B.
2. Retrouver la formule précédente a 'aide detanfile du binbme de Newton.

Exercice 5
Partie A
21 -2 01 -2
On considére les matrices A[ﬂ 2 4} etB:{O 0 4]
00 2 00O

1. Déterminer le nombre réel a tel que A = al + B.
2. Calculer B, B®. En déduire Bpour k= 3.
3. En déduire la valeur d€'Apour n> 2.
Partie B
On considere trois suites a,b et ¢ définies pa-B h=-1, g =1 et
a1 =23+ bh— 26, an
OnON, Y b1 =2y + 46, Pour n00 N, on note X% la matrice définie par : X=| bn |.
Cn+1 = 2Gy Cn
1. Montrer quen [0 IN, Xn+1 = AX;, en déduire I'expression dg n fonction de n.
2. En déduire I'expression des suiteg,(é,) et () en fonction de n.
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